
	
  

	
  

	
  
	
  

	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  
	
  

	
  

Techniques	
  of	
  Integration	
  	
  
Note:	
  𝑓(𝑥)	
  and	
  𝑔(𝑥)	
  are	
  functions	
  of	
  𝑥,	
  	
   𝑓! 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑓 𝑥 + 𝑐	
  and	
  
𝑔! 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑔 𝑥 + 𝑐	
  and	
  𝑐	
  represents	
  an	
  arbitrary	
  constant	
  

Basic	
  Integration	
  
	
  

𝑥!  𝑑𝑥 =   
𝑥!!!

𝑛 + 1
+ 𝑐	
  

	
  
Remember:	
  Power	
  plus	
  one,	
  divided	
  by	
  final	
  power	
  
	
  

[𝑓 𝑥 ]!  𝑑𝑥 =   
𝑓 𝑥 !!!

𝑛 + 1 𝑓! 𝑥
+ 𝑐    , 𝑛 ≠ 1	
  

	
  
Exmaple:	
  
	
  

2𝑥 + 3 !  𝑑𝑥 =    !!!! !

! !
!"(!!!!)

+ 𝑐	
  =    !!!!
!

!"
+ 𝑐	
  

Exponential	
  Functions	
  
	
  

𝑓! 𝑥 𝑒!(!)  𝑑𝑥 = 𝑒!(!) + 𝑐	
  

	
  
Example:	
  
	
  

2𝑥 + 1 𝑒(!!!!)  𝑑𝑥 = 𝑒(!!!!) + 𝑐	
  

	
  

𝑒!!!!  𝑑𝑥 =
1
2
   2𝑒!!!!  𝑑𝑥 =

1
2
𝑒!!!! + 𝑐	
  

Logarithmic	
  Functions	
  
	
  

𝑓′(𝑥)
𝑓(𝑥)

  𝑑𝑥 = ln 𝑓 𝑥 + 𝑐	
  

	
  
Example:	
  
	
  

4𝑥 + 2
2𝑥! + 2𝑥 − 1

  𝑑𝑥 = ln(2𝑥! + 2𝑥 − 1) + 𝑐	
  

	
  
𝑥 + 1

2𝑥! + 2𝑥 + 1
  𝑑𝑥 =

1
2

2𝑥 + 2
2𝑥! + 2𝑥 + 1

  𝑑𝑥 =
1
2
ln 2𝑥! + 2𝑥 + 1 + 𝑐	
  

Trigonometric	
  Functions	
  

sin 𝑓 𝑥   𝑑𝑥 =
− cos 𝑓(𝑥)
𝑓! 𝑥

+ 𝑐	
  

cos 𝑓(𝑥)  𝑑𝑥 =
sin 𝑓(𝑥)
𝑓′(𝑥)

+ 𝑐	
  

sec! 𝑓(𝑥)  𝑑𝑥 =
tan 𝑓 𝑥
𝑓′(𝑥)

+ 𝑐	
  

	
  
Note:	
  𝑓(𝑥)	
  is	
  a	
  linear	
  function	
  
	
  
Example:	
  
	
  

sin 2𝑥 + 1   𝑑𝑥 =
− cos 2𝑥 + 1
𝑑
𝑑𝑥 2𝑥 + 1

+ 𝑐 =
− cos 2𝑥 + 1

2
+ 𝑐	
  

cos 1 − 4𝑥   𝑑𝑥 =
sin(1 − 4𝑥)
𝑑
𝑑𝑥 (1 − 4𝑥)

+ 𝑐 =
sin(1 − 4𝑥)

−4
+ 𝑐	
  

Laws	
  of	
  Integration	
  
	
  

𝑓 𝑥 ± 𝑔 𝑥   𝑑𝑥 = 𝑓 𝑥   𝑑𝑥 ± 𝑔 𝑥   𝑑𝑥	
  

	
  

𝑘  𝑓 𝑥   𝑑𝑥 = 𝑘   𝑓 𝑥   𝑑𝑥	
  

	
  
Definite	
  Integrals	
  
	
  

𝑓 𝑥   𝑑𝑥 = − 𝑓 𝑥   𝑑𝑥
!

!

!

!
	
  

Exmaple:	
  

(2𝑥 + 1
!

!
)  𝑑𝑥 =   − 2𝑥 + 1   𝑑𝑥

!

!
	
  

	
  
	
  

𝑓 𝑥   𝑑𝑥 =    𝑓 𝑥   𝑑𝑥 +    𝑓 𝑥   𝑑𝑥
!

!

!

!

!

!
	
  

Example:	
  

2𝑥 + 1   𝑑𝑥
!

!
=    2𝑥 + 1   𝑑𝑥   +    2𝑥 + 1   𝑑𝑥

!

!

!

!
	
  


